MAT313 METRIK UZAYLAR 11.08.2017
YARIYIL SONU SINAVI SORULARI

1) (X,d) bir metrik uzay ve Ac X olsun. x ¢ A ise (vani x, A kiimesinin kapamsinin bir elemant

degilse) x € (X \A)° oldugunu gosteriniz.

2) R? kiimesi x=(X,%,), ¥ =(Y,V,) € R? icin d(X, y):(|x1—y1|p +]%,—Y, |")ﬂp bigiminde

tammlanan d metrigi ile bir metrik uzaydir. Bu metrik uzayin “tam” oldugunu gosteriniz.

3) R alwsimus (standart) metrik uzayinda;, A= (—o0,—1]U[L,2) kiimesini ele alalim.

a) A4 kiimesinin kapali ve simirlt olmadigt i¢in kompakt olmadigini biliyoruz. Demek ki bazi agik

ortiilerinin sonlu alt ortiisti yoktur. Boyle bir agik ortiisiinii yaziniz.

b) A kiimesinin dizisel kompakt olmadigini gosteriniz.

4)a) X,Y iki metrik uzay, f : X —Y siirekli bir fonksiyon ve Ac X olsun. A kompakt ise

f(A) kiimesinin de kompakt oldugunu gésteriniz.

Ispat: {O, riel}, f(A)kumesinin herhangi bir agik értiisii olsun .......

b) Komplaktlikla ilgili bnemli bir teorem olan Arzela-Ascoli teoremindeki bosluklart

doldurunuz: E < C[a,b] olmak iizere E kompakt < E kapalr, .................... VE oo

5) R? alisilmis (Euclid) metrik uzayinda;
a) E :{ (x,y)eR*: y= 1 } kiimesinin baglantisiz bir kiime oldugunu gésteriniz.
X

b) E kiimesi kompakt midir? Neden?

b) F={(x,y)eR*: x*+y*=1, x =1} kiimesi; Yol baglantili midir? Baglantili midir? Neden?

Basarilar dilerim...
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