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YAZ OGRETIMI
DONEM SONU SINAVI SORULARI

1) (X,d) bir metrik uzay, A, B < X olsun. A agik kiime ise ve ANB=C ise AnB' =0

oldugunu ispatlayiniz.

2) ) R? kiimesi X =(X,X%,), Y=(Y,,Y,) € R? icin d(X,Y)=|X —VY,|+|X,—V, | biciminde
tammlanan d metrigi ile bir metrik uzaydwr. Bu metrik uzayin “tam” oldugunu gosteriniz.

b) Bilindigi gibi her (X,d) metrik uzayt icin dyle bir (X, 6|) tam metrik uzayt ve dyle bir
T:X — X izometrik tasviri vardr ki T(X) = X dir. Bu teoremdeki X kiimesi nasil

tamimlanmaktadwr? (Hangi kiimenin, hangi denklik bagintisina gére denklik simiflarinin kiimesidir)

3) R alisimis (standart) metrik uzaymmda; A=[-1,0)U[ 1,2) kiimesini ele alalim.

a) A kiimesinin kapali olmadig i¢in kompakt olmadigini biliyoruz. Demek ki bazi a¢ik
ortiilerinin sonlu alt értiisti yoktur. Béyle bir agik ortiistinii yaziniz.

b) A kiimesinin dizisel kompaktitk tanimini saglamadigini gosteriniz.

4)a) (X,d) bir metrik uzay olmak iizere, her sonlu E ={X,, X, ,..., X . } alt kiimesinin kompakt

oldugunu ispatlayniz.

b) X,Y iki metrik uzay, f: X —Y siirekli bir fonksiyon olmak iizere f fonksiyonunun tersi

f ™ var olsun. X kompaktise f™:Y — X ters fonksiyonunun da siirekli oldugunu ispatlayiniz.

(Homeomorfizm teoremi)

5) R* alisilmis (Euclid) metrik uzayinda; kiimesini ele alalim:
a) E={(x,y):y=x*}—{(0,0)}kiimesinin baglantisiz oldugunu gosteriniz.
b) F={(x,y): x¥*+y*<1}-{(0,0)} kiimesi yol baglantili midir? Baglantili midir? Neden?
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