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~ FINAL SINAVI ~

1) a) X,Y normlu uzaylar vel : X - Y bir lineer operator olsun. Bu durumda, T operatori

x =@ da surekli ise sinirhdir, ispatlayinigé ; X in sfir vektori)

2) Bir X normlu uzayinin dualK’ nasil tanimlanir?X’ Gzerinde norm nasil tanimlanir?

/* normlu uzayinin duali hangi uzaydir (kiimeyi vemiotlyaziniz)?

3) C[0,1] strekli fonksiyonlar kiimesinin,
[X| =max{ |x(9)]:0< t=<1}

biciminde tanimlanan norm ile birlikte bir normlzay oldgunu biliyoruz. Paralelkenar

O0zdsliginden yararlanarak bu normlu uzayin bir i¢ carpiayi olmadjini gosteriniz.

4) Asagida ifade edilen “RieszTeoremi’ndeki foklari doldurunuz:

[ 1 o | S uzayl vé , H Gzerinde tanimli ............ Ve ........ bir fonksiyonel olsun,

bu durumda herxOOH igin f(x)=............. olacak gsekilde tek birzOH vardir ve

5) X biri¢ carpim uzayivéM 20, M O X olsun;{x}OM"” ven - o igin x, — x ise

x0M"oldugunu (yaniM “nin kapali oldgunu) gésteriniz(M " ; M nin ortogonal

tumleyenj

6) o T 10 _ ¢? lineer operatoriix ={ x } 0 ¢* olmak tizereT (X) ={0, X,0, %,...} biciminde
tanimlaniyor. Bu durumda T nifi ile gosterilen Hilbert ek operatdriinii bulunuz.
Hatirlatma: x={x}, y={ y} 0¢? icin i¢c carpim(x, y) = > x ¥

k=1

b) H bir Hilbert uzayi veS, T: H - H sinirh lineer operatdrler olsun, bu durumda her

a B skaleriicin (aS+BT) =a S+ T oldusunu gésteriniz.
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